Légica Il (FIL 125)
Universidade Federal de Ouro Preto
Professor Desidério Murcho
Légica Modal Proposicional
Regras Primitivas

Eliminacao K da necessidade (EKO) Eliminacao K da possibilidade (EK<)
Prem 1. OA Prem 1. ©A
Sup 2. A (EO) Sup 2. A (E<)
2 4. C 2 4. C
1 5. oc 1,2-4EO 1 5. oC 1,2-4Eo

Introducao K da necessidade (IKO)

1. A
1 2. OA 1, IKO

Introducdo T da possibilidade (IT¢) Eliminacdo T da necessidade (ETO)

Prem 1. A
* Prem 1. OA

1 2. oA 1 2.A 1,10
Introducao B da necessidade (IBo) Eliminacao B da possibilidade (EB¢)

Prem 1. A Prem 1. OOA

1 2. O0A 1, IBO 1 2. A 1, EBO
Introducdo S4 da necessidade (IS4o) Eliminacao S4 da possibilidade (ES49)

Prem 1. OA Prem 1. 0O0A

1 2. OOA 1, 1S40 1 2. OA 1, ES40
Introducao S5 da necessidade (IS50) Eliminacao S5 da possibilidade (ES5¢)

Prem 1. OA Prem 1. OOA

1 2. O0A 1, I1S50 1 2. OA 1, ES5¢

Regras Derivadas

Regras de equivaléncia (K)
1. OA=-0—-A (Definicao de necessidade)
2. OA=-0O-A (Definicao de possibilidade)
3. —OA=9¢-A (Negacao da necessidade)
4, -0A=0O-A (Negacao da possibilidade)

Regras de implicacao (K)
5. O(A— B), DA+ OB (MPD)
6. OA—B), OA+ OB (MPO)
7. O(A—>B),0-B+~O—-A (MTDO)
8. O(A—>B), 0O—-B+ ¢—-A (MT9)

Nota: Para efeitos de reducao ao absurdo, ha trés tipos de contradicoes: A A —A, O(A A —A) e O(A A —A).



Légica Il (FIL 125)
Universidade Federal de Ouro Preto
Professor Desidério Murcho
Légica Proposicional Classica
Regras Primitivas

Introducao da conjuncao (In)

Prem 1. A

Prem 2. B

1,2 3. AAB  1,21A
Ou:

1,2 3. BAA 1,21A

Eliminacao da conjuncao (EA)

Prem 1. AAB
1 2. A 1EA

Ou:

1 2. B 1EA

Introducao da condicional (I-)

Sup 1. A
1 3. B
4. A—>B 131>

Nota: No passo 4 elimina-se a dependéncia da
Suposicao 1.

Eliminacdo da condicional (E—)

(Modus Ponens)
Prem 1. A—B
Prem 2. A
1,2 3. B 1,2 E—>

Introducao da disjuncao (Iv)

Prem 1. A
1 2. AvB 1lv

Eliminacdo da disjuncao (Ev)
(Dilema construtivo simples)

Prem 1. AvB

Sup 2. A
2 4 C
Sup 5. B
5 7- C
1 8. C 1,2-4,5-7 Ev

Nota: O passo 8 depende de todas as premissas
e suposi¢des de que dependerem os passos 1, 4
e 7, excepto das suposi¢des 2 e 5, que sao elimi-
nadas.

Introducao da negacdo (1)
(Reductio ad absurdum)

Sup 1. A
1 3. BAB
4. " A 1-3 I

Nota: No passo 4 elimina-se a dependéncia da
Suposicao 1.

Eliminacdo da negacao (E-)
(Dupla negacao)

Prem 1. 2-A
1 2. A 1E-

Introducao da bicondicional (12)

Eliminacao da bicondicional (E2)

Prem 1. AZ28B
1 2. (A->B)A(B—>A) 1E2
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Légica Proposicional

REGRAS DERIVADAS

Regras de equivaléncia

A — B =-A v B (Condicional)

A — B =-B — -A (Contraposicao)

-(A — B) = A A -B (Negacdo da condicional)
A 2 B=(AAB)v(-AA-B) (Bicondicional)
A 2 B =-A 2 -B (Equivaléncia)

-(A 2 B) = (-A A B) v (A A-B) (Negacdo da bicondicional)
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A v B =-A — B (Disjuncao)

8. -(Av B)=-AA-B(De Morgan)

9. Av(BAC)=(AvB)A(AvC)(Distributividade)
10. Av (Bv C) = (A v B) v C(Associatividade)

11. A= A v A (Idempoténcia)

12. -(A A B) =-A v -B (De Morgan)

13. -(A A-B) = A — B (Negacao da conjuncao)

14. AA(Bv C) = (A AB) Vv (A AC) (Distributividade)
15. AA (B AC) = (A AB) A C(Associatividade)

16. A= A A A (Idempoténcia)

Regras de Implicacao

17.A — B, -B - —A (Modus tollens)

18.A v B, -A B (Silogismo disjuntivo)

19.A —» B, B — C + A — C (Silogismo hipotético)
20.AvB,A—>C(C,B—> D¢+ CvD (Dilema construtivo)
21.A +~ --A (Dupla negacao)

22.A A A+ B (Falsum)
23.A B v -B (Verum)

Dependéncias: A conclusao depende da premissa ou premissas de que depende a formula a que se aplica a
regra, ou da propria férmula, no caso de esta ser uma premissa. Excepto 22 e 23, que nao dependem de
quaisquer premissas.



