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DEDUCAO NATURAL PROPOSICIONAL
REGRAS PRIMITIVAS

Introducdo da conjuncao (IA)

Prem 1. A
Prem 2. B
1,2 3. AAB
Ou:
1,2 3. BAA

1,2 IA

1,2 IA

Introducao da condicional (1)

Sup 1. |A

1 3. |B
4. A—>B 131>

(No passo 4 elimina-se a dependéncia da suposic¢do 1.)

Introducdo da disjuncao (Iv)

Prem 1. A
1 2. AvB 1lv

Introducdo da negacdo (I-)
(Reductio ad absurdum)

Sup 1. A
1 3-. B A T B
4. A 1-3 1=

(No passo 4 elimina-se a dependéncia da suposic¢do 1.)

Introducao da bicondicional (12)

Prem 1. A—>B
Prem 2. B>A
1,2 3. A2B 1212

Eliminacdo da conjungao (EA)

Prem 1. AAB

1 2. A 1EA
Ou:

1 2. B 1EA

Eliminacdo da condicional (E—)

(Modus Ponens)
Prem 1. A—>B
Prem 2. A
1,2 3. B 1,2 E—>

Eliminag¢do da disjuncdo (Ev)
(Dilema construtivo simples)

Prem 1. AvB

Sup 2. A

2 4. | C

Sup 5. B

5 7. |.C

1 8. C 1,2-4,5-7 Ev

(O passo 8 depende de tudo o que depender 1, 4 e 7,

exceto das suposicbes, que sdo eliminadas.)

Elimina¢do da negacao (En)

(Dupla negacdo)
Prem 1. =-A
1 2. A 1E-

Elimina¢do da bicondicional (E2)

Prem 1. A28B

1 2. (A>B)A(B—A)
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Regras de equivaléncia

A — B = -A v B (Condicional)

A —» B = -B — -A (Contraposicao)

=(A —> B) = A A B (Negacao da condicional)

A 2B = (A AB)v (-A A -B) (Bicondicional)

A 2 B = -A 2 -B (Equivaléncia)

=(A2B) = (A AB) v (A A -B) (Negacao da bicondicional)

SV AWM

7. Av B =-A— B (Disjuncao)

8. -(Av B) =-A A -B (De Morgan)

9. Av(BAC)=(AvB)A (AvC) (Distributividade)
10.A v (B v C) = (A v B) v C (Associatividade)

11.A = A v A (Idempoténcia)

12.-(A A B) = -A v -B (De Morgan)

13.-(A A -B) = A - B (Negacao da conjuncao)

14.A A (B v C) = (A AB) v (A A C) (Distributividade)
15.A A (B A C) = (A A B) A C (Associatividade)

16.A = A A A (Idempoténcia)

Regras de Implica¢ao

17.A — B, -B ~ -A (Modus tollens)

18.A v B, -A + B (Silogismo disjuntivo)

19.A —» B, B - C + A — C (Silogismo hipotético)
20.AvB,A—>C,B—>DFr CvD (Dilema construtivo)
21.A + --A (Dupla negacao)

22.A A A + B (Falsum)
23.A +~ B v -B (Verum)

Dependéncias: A conclusao depende da premissa ou premissas de que depende a formula a
que se aplica a regra, ou da propria formula, no caso de esta ser uma premissa. Exceto 23,
que nao depende de quaisquer premissas.
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